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Megoldasok

1. Papa 2025 nyaran fogja betdlteni a 65. életévét. Eddig minden évben a sziiletésnapjan olyan tortat
kapott, amelynek a tetején az abrahoz hasonlo, gyertyabol késziilt szam jelezte,
hogy éppen hanyadik életévét toltdtte be. Ha a tortakon szerepld dsszes szdmot

1 leirnank, hanyszor irnank le a 6-os szamjegyet?

R NN i 8 N

Megoldas:

Foglaljuk tablazatba az adatainkat!
Az elsé tortat Papa egyéves koraban kapta, az eddigi utolsét pedig 64 éves kordban. A 65.-et
2025 nyaran fogja kapni.

ldéintervallum: 6-0s szamot ta/rtalmaz() 6-0sok szama
gyertyak
1-10. 6 1
11-20. 16 1
21-30. 26 1
31-40. 36 1
41-50. 46 1
51-60. 56; 60 2
61-64. 61; 62; 63; 64 4
A gyertyakon 1év6 6-osok 11
szama 0sszesen:

Tehat ha az eddigi tortakon szerepld Osszes szamot leirnank, 11-szer irnank le a 6-os szdmjegyet.

Osszesen: 6 pont
Megjegyzés: a 65. sziiletésnapos gyertyat azért nem kell figyelembe venni, mert Papa 2025 nyaran
lesz csak 65 éves. Ez a torta még nem késziilt el.
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2. Bob ¢és Bobek az 1j, a 2025-6s évszam utolsd szamjegyét, az 5-0st szerkesztette meg egy
négyzetracsos papirra. Bob megtervezte, Bobek pedig kifestette sziirkére a mellékelt abra
szerint (vagy egy kis négyzetet vagy egy kis négyzetnek az atloval kettéosztott egyik
részét festette ki).

a) Hany cm?-t festett be Bobek, ha a kis négyzetek oldalai 10 cm-esek?
Bobek a ,.festés végén” azt allitotta, hogy a teljes papir tobb mint a felét befestette.
b) lgazat mondott-e Bobek? Indokold is valaszod!

Megoldas:
a) Hany cm?-t festett be Bobek, ha a kis négyzetek oldalai 10 cm-esek?
Az abrarol konnyen leolvashatd, megszamlalhato, hogy Bobek 10 db kis négyzetet és 4 db (egy-
bevagd, egyenld szart derékszogl) kis haromszoget festett ki.
1 db kis négyzet teriilete 10 - 10 = 100 cm?, igy a 10 db kis négyzet teriilete 1000 cm?,
1 db kis (egyenld szaru derékszogii) haromszog tertilete % = 50 cm?, igy a 4 db kis haromszog
teriilete 4 - 50 = 200 cm?.
Igy a Bobek 4ltal kifestett teriilet 6sszesen 1000 + 200 = 1200 cm?,
4 pont
Bobek a festés végén azt allitotta: szerintem a teljes papir tobb mint a felét befestettem.

b) lgazat mondott-e Bobek? Indokold is valaszod?

A szamtablan Gsszesen 3-7 =21 db kis négyzet van, melyek  0Osszes
teriilete 21 - 100 = 2100 cm?. Ennek a fele == = 1050 cm?.
Mivel a festett rész teriilete 1200 cm?, ami az 1050 cm2-nél nagyobb.
Tehat Bobek igazat mondott.
4 pont

Osszesen: 8 pont
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3. Az ABC haromszogben az AB oldal 20,25 cm, az A csucsnal 1évo belsé szog 55°-0s, mig a B
cstucsnal 1évo belsd szog 70°-0s.

a) Készits a megadott adatokat tartalmazo vazlatos abrat!
b) Szamitsd ki a haromszog harmadik bels6 szogének nagysagat!
c) Milyen hossza a haromszog BC oldala?

Megoldas:

a) Készits a megadott adatokat tartalmazo vazlatos abrat!

2 pont
./14|
b) Szamitsd ki a haromszog harmadik bels6 szogének nagysagat! L
Felhasznalhatjuk az alapadatokat tartalmazo abrankat (a)), abban a
harmadik bels6 szoget jeloljiik y-val! y
Mivel a haromszdg bels6 szogeinek 6sszege 180°, ezért A ‘éf:‘?\‘?_x |
55° +70° 4+ = 180° 20,25 e8] I
Yy = 55°
Tehat a haromszog harmadik belsé szoge y = 55°
3 pont
c) Milyen hossza a haromszog BC oldala? C
A b) vazlatpontban kapott eredményt (y = 55°) felhasznalva meg- /52 X
allapithatjuk, hogy az ABC haromszdgnek van két egyenld szoge, .

amibdl az is kovetkezik, hogy az ABC hiaromszdg egyenld szart
haromszog, tehat van két egyenld oldala is.

Felhasznalva azt a szabalyt (tételt), hogy a haromszdg két egyenld

oldala a két egyenld szoggel szemben van, A<
igy BC = AB = 20,25 cm.

Tehat az ABC haromszog BC oldala 20,25 cm hossz:
BC = 20,25 cm

20,25 cm

5 pont

Osszesen: 10 pont
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4. Palko és Peti az alabb lathato 6t szamkartyaval jatszott.
(s [of [of f[o] [se]

Palko kivalasztott koziiliik kettdt, a maradék harom kartya Petié lett. Mind a ketten a naluk 1évo
Osszes kartya felhasznalasaval ki tudtak rakni egy-egy 10-zel oszthato szamot.

a) Irj le egy lehetSséget, hogy milyen szamot rakhatott ki Palké és Peti!
b) Ezen a lehetéségen kiviil talalsz-e még ilyen szamparokat? Keresd meg az 9sszes ilyen tu-
lajdonsagu kétjegyt-, illetve haromjegyii szambol allo szampart!
Ird le azt is, hogyan gondolkodtal!
Megoldas:
a) Irj le egy lehetéséget, milyen szamot rakhatott ki Palko és Peti!
Ahhoz, hogy a feltételeknek megfeleléen mind a ketten 10-zel oszthatd szamot tudjanak kirakni,

mind a kettdjiiknek kell 0-s szamkartya. Vagyis az egyik 0 Palk6é kell, hogy legyen, a masik
0 pedig Petié.

Felhasznalva a 10-zel val6 oszthatosag szabalyat, a 0-ra végzddést, egy lehetdség:
Palko: 80 Peti: 960
4 pont
b) Ezen a lehet6ségen kiviil talalsz-e még ilyen szamparokat? Keresd meg az 6sszes ilyen tu-
lajdonsagu kétjegyti-, illetve haromjegyli szambol 4ll6 szampart!

Palké6 a 0 mellé a 6-0st, a 9-est vagy a 8-ast valaszthatja, és ezeknek a jegyeknek mind a tizesek
helyére kell keriilniiik (a 0 nem allhat legel6l). Peti mar nem valaszthat, neki a ,,maradék” jut.
Ha Palko a 6-ost valasztja (60), Petinek a 0 mellett marad a 8-as és a 9-es (890 vagy 980).
Ha Palkoé a 8-ast valasztja (80), Petinek a 0 mellett marad a 6-os és a 9-es (690 vagy 960).
Ha Palko a 9-est valasztja (90), Petinek a 0 mellett marad a 6-os és a 8-as (680 vagy 860).

Peti esetében felhasznaltuk azt, hogy a neki jutott két, 0-t0] kiilonbdzd szamkartya csak a szazasok
és a tizesek helyére keriilhet, ezek felcserélésével két db haromjegyli szamot kapunk (mindkettonél
az egyesek helyén a 0 all).

Foglaljuk tablazatba a lehetdségeket!

Palkd Valaszt.asa a Palké széma: Pfatlnek marad Peti szamai: | db
0 mellett: még a 0 mellett:
60 890 1.
6 60 8 9 980 2.
80 690 3.
8 80 6; 9 960 4,
: % . .
90 860 6.

Tehat 6 db, a feltételeknek megfeleld szampart talaltunk.
8 pont

Osszesen: 12 pont
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. Egy osztidlyban kétféle szakkorre jelentkezhettek a didkok: matematikara, illetve fizikara.

Csak matematika-szakkorre jelentkezett 14 tanuld, mindkét szakkort 6-an
valasztottak. A fizikaszakkdrre jelentkezOk szama a matematika-szak-
korre jelentkezOk szamanak a 80 %-a volt.

a) Hanyan jartak matematika-szakkorre?
b) Hanyan jartak fizikaszakkorre?

€) Mekkora volt az osztaly 1étszama, ha mindenki jart legalabb az egyik szakkorre?
d) Készits a 1étszamokat is tartalmaz6 halmazabrat!

Megoldas:

a) Hanyan jartak matematika-szakkorre?

Vezessiik be a kovetkez6é halmazjeloléseket!

0 = {osztaly tanuléi}
M = {matematika — szakkorosok}

F = {fizikaszakkorosok}
U
M N F = {mindkét szakkorre jarnak}
A feltételek alapjan az egyes részhalmazok elemszama a kovetkezo:
IMNF|=6 IM\ F| =14

Ennek a két részhalmaznak nincs kdzos eleme (diszjunktak), az uniojuk kiadja a matematika-szak-
korre jarokat:

IM| =|M\F|+|MNnF|=14+6=20
Tehat a matematika-szakkorre 20-an jartak.
3 pont
b) Hanyan jartak fizikaszakkorre?
Mivel a fizikaszakkorre jelentkezOk szama a matematika-szakkorre jelentkezOk szamanak
a 80 %-a volt, ezért a fizikaszakkorre 20 - 0,8 = 16 tanulo jart (|F| = 16).
3 pont
€) Mekkora volt az osztaly 1étszama, ha mindenki jart legalabb az egyik szakkorre?
Mivel mindenki jart valamilyen szakkorre, ezért az osztaly 1étszama megegyezik a szakkorosok
létszamaval. Ennek a kiszamitasa tobbféleképpen lehetséges.
Egyik lehetdség (logikai szita):
|0l =|IMUF|=|M|+|F|-IMNF|=20+16—-6 =30

Masik lehetdség (két diszjunkt halmaz egyesitése): 0sszeadjuk a csak matematika-szakkorre
Jarok szamat a fizikaszakkdorre jarok szamaval.

|0] = IM\ F| + |F| = 16 + 14 = 30
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Harmadik lehet6ség (harom diszjunkt halmaz egyesitése):
Ehhez el6bb ki kell szamolni a csak fizikaszakkorre jard tanulok szamat:
IF\M|=|F\(MNF)|=|F|-IMNF|=16—-6 =10
Ezt az eredményt felhasznalva:
|0l =M\ F|+|MNF|+|F\M|=14+6+10 =30

Tehat az osztaly 1étszama (mindharom esetben) 30 6.

4 pont
d) Készits a 1étszamokat is tartalmaz6 halmaz-abrat!
F
16
M MNnF
M\F = 14 F\M
16 -6 =10
6 M
Chat”
%4 :
B8
\’ \/
14+6=20
O
30
4 pont
Osszesen: 14 pont
Megjegyzés:

Nem sziikséges preciz halmazelméleti jelolésekkel, szabalyokkal indokolni a kapott eredményeket,

de latni kell a gondolat menetét és az egyszerli szamolasokat, rovid indoklasokat
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