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11. évfolyam

I. fordulé

1. Tudjuk, hogy az x* +2(m-2)x+m? -=3m+3=0 egyenletnek két kiilonboz6 valés gyoke
van (m = —1 valo6s paraméter). Hatarozzuk meg az
mx; N mx;

kifejezés maximumat, ha x; és x, az egyenlet gyokei.

2. Az ABC hegyesszogli haromszdgnek D belsd pontja. D-b6l az AB oldalra allitott mer6leges
talppontja P, az AC oldalra éallitott merdleges talppontja Q. A BC oldal felez6pontja F.
Mutassuk meg, hogy PF =QF akkor és csak akkor, ha a BDP és CDQ szigek egyenld
nagysaguak.

3. Mely pozitiv egész n esetén négyzetszam az n> +19n + 48 kifejezés értéke?

4. Egy haromszog oldalainak hossza a, b, c. Bizonyitsuk be, hogy ha a +b +c = 2, akkor

28
abc+1<ab+bc+ca<abc+—.

5. Az ABC hegyesszogli haromszogben AB < AC. Az A csicsbdl indulé magassag talppontja
D, az AD magassag egy pontja P. P-b6l az AC oldalra allitott merdleges talppontja E, az AB

oldalra allitott mer6leges talppontja F. O, a BDF, O, a CDE haromszog koré irhaté kor

kozéppontja. Bizonyitsuk be, hogy O,, O,, E és F akkor és csak akkor illeszkednek egy
korre, ha P az ABC haromszog magassagpontja.

6. Egy 7x8-as (7 sor, 8 oszlop) sakktdbla minden mezdjén van egy pénzérme. Két pénzérme
szomszédos, ha élben vagy csucsban csatlakozé mezdkon talalhatok. Pénzérmék egy otelemil
csoportja rendelkezik az A tulajdonsaggal, ha vizszintesen, fligg6legesen vagy atlésan egy
szomszédos érmékbdl allé lancot alkotnak. (A lanc elsd és utolso eleme egy, a tobbi eleme két
lancbeli elemmel szomszédos.) Legkevesebb hany érmét kell a tablarél eltavolitanunk ahhoz,
hogy a tablan marad6 érmék kozott ne legyen o6t olyan, amelyek rendelkeznek az A
tulajdonsaggal? (A valaszt indokolni kell.)



