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I. fordulé

1. Oldjuk meg a valds szamok halmazan a kdvetkezd egyenlétlenséget.
V2x+3-4/x-22>2

2. Az ABC egyenld szaru derékszogli haromszog AC atfogojan ugy vettiik fel az M és K
pontokat, hogy K az M és C koz¢ esik és az MBK szdg 45°-0s. Bizonyitsuk be, hogy

MK?* =AM’ +KC>.

3. Hatarozzuk meg a 2013 darab 9-es szdmjegybdl allo tizes szamrendszerbeli szdm harmadik
hatvanyaban a szamjegyek 6sszegét.

4. Tekintsiik az ABC haromszog beirt és AB oldaldhoz hozzairt korét. Igazoljuk, hogy e két
kor sugaranak mértani kozepe nem lehet nagyobb, mint az AB oldal fele.

5. Adott a sikon n darab pont (n>4) ugy, hogy semelyik hdrom nem illeszkedik egy
egyenesre, ¢s semelyik négy nem illeszkedik egy korre. Barmely harom ponthoz megrajzoljuk

(n-1)
3

a rajuk illeszkedd kort. Mutassuk meg, hogy az igy kapott korok kozott legfeljebb n

darab egységnyi sugaru lesz.

6. Egy kapcsolotabla 100 vilagitdé gombbdl all. A gombok 10 sorban és 10 oszlopban
helyezkednek el. Egy gomb megnyomasakor a vele egy sorban illetve egy oszlopban levd
gombok egyszerre valtanak: az addig viladgitoak kialszanak, a korabban kikapcsoltak
meggyulladnak. Legalabb hany gombot kell megnyomni ahhoz, hogy az 0sszes gomb
kialudjék, ha eredetileg mind vilagitott?



